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1. IzraCunaj trostruki integral | = dejdyj (4+2)dz .

-1 X2 0

Rjesenje:

2
I :jdxj-dyj.(4+ z)dz:'lfdxj.4z| +Z—22| zdyzj'dx'lf(8+2)dy:10j‘y| dx =
-1 X 0 -1 X -1 X -1 X2

1 3
4 40
—10fa=x)dx=10(x ' =X _102—— —10.2=2
fa-x) oL =51 L) =100-0)=10-0 ==

xdydz

2. Izracunaj trostruki integral ”I , gdje je G ograniCena ravnima :
a) xty+z=1, x=0, y=0, z=0;
b) x=0, x=1, y=2, y=5, z=2, z=4.

RjesSenja:

dxdydz IO
a) Ié”l Xy x=0, y=0, z=0

Skicirajmo oblast G (vidi sliku desno).

xtytz=1l < 5Jrl+i=1
1 1 1

x= 0 je yOz ravan

y=0 je xOz ravan

z= 0 je xOy ravan

Odredimo projekciju oblasti na xOy ravan:
Nacrtati sliku (uputa: pogledati xoy ravan sa
slike desno).

xtytz=1
z=0



x+y=1

z=1-xy 0<x<l1
Sa slike projekcije odredimo granice: y<l-x
<z<Il-X-Yy

b) ”‘[ dXdde x=0, x=1, y=2, y=5, z=2, z=4.

Z|

Skicirajmo oblast G (vidi sliku).

I-x-y=t

Idxj . yjdz_jdxj

0

J-d j _ —dy dt
2] —-X— y_ 0 1-Xx-— y y=2=t=-1- x|
y=5=>t=-4-x
1 —4—><dt 1
—Z!dx T:—2!1n|t|

—1-x

::X = —ZJL{ In[-(4—x)]-In(~1-x) Jdx =

1 1 *
:—2?ﬂx+%ﬂ+2?ﬂx+%xz



[ o \'4
Zadaci za vjezbu
U zadacima 3474. — 3476.proceniti.daté integrale. :
3474. fff (x2+y*+ 2% dv, gde je Q—lopta x*+)? +22< R%.
Q

3475. [[[ (x+y+2)do, gde je Q—lopta x> 1, y>1, z>1, x<3,
Q
y<3, z<3.
3476. fff (x+y—z+10)dv, gde je Q—lopta x?+y*+22<3.
Q

U zadacima 3517 — 3524 izralunati navedene ttostn}keitrojnc integrale

1 2 3 - [ e ot
3517.of dxof dy t‘f dz.  3818. [dx [dy [ (x+y+2)de.
0 o 0

e - x x

4 . a X
3519. [dx [ dx | ‘ [
of xof xof xy zdz. 3520. 6[ dxof dynf x3yzdz.

e—1 e—x—1 x+y+e l
3521. f dx f dy f n@E—xX—y) 4,
J J (x—e) (x+y—e)
‘ .

3522. f / dx dy dz

—, Q je oblast ogranitena savnima _;c -0, 'y-y()'.
o Cx+y+z+1) - e

z=0, x+y+z=1

3523, [[[ xydxdydz, Q je oblast ogranitena hiperbolitnimagings
[o I ;

_idom*z=xp i ravnima x+y=112z=0(2>0).

3524. [ [[ ycos(z+x)dxdyds, Q je oblast ogranitena cilir
a
i ravnima y=0, z=01i x+z=-12:—.
Rjesenja
3474. 0<I<—4§wR’. 3475. 4<iI<72.

3476. 9% V3<I<52x)3. abc(@a+b+c) as at

3517. 6. 3518 — . — . 20, — .
$17. 6. 3518 3st9. 2. 3520. o

N 1 5 1 n 1
3521, 2¢—5. '3522.—(1 2.—-). 3523, — . .
2e—3 2\ %° 78 8.3 162
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Zadaci za vjezbu

U zadacima 3547 — 3551 transformisati trojni integral [[[ £ (x, », 2)
o]

dxdydz na oilindri¢ne koordinate p, ¢, z (x=pcosg, y=psing,z=2), ili na
sferne kordinate g, 0, ¢ (x=pcosq-sin0, y=psingsin0, z=pcosf), a zatim
ga svesti na trostruki (sa odredenim posebnim granicama integracije).

3547. Q je oblast u prvom oktantu ogranilena cilindrom x*+y*=R? irav-
pnima z=0, z=1, y=xi y=x}3.

3548. Q je oblast ograni¥ena cilindrom x*+ y*=2x, ravni s=0 i para-
boloidom z = x2+ 2.

3549. Q je deo lopte x2+)*+22< R? koii leZi u prvom oktantu.

3550, Q je deo lopte’ x2+ )2 +22< R? koji lei unutar cilindra (x*+ y*)=
=R2(x2—»?) (x>0). ‘

3851, Q je oblast koja predstavlja zajedni&ki deo dve lopte x2+)*+ 22 < R
i X*+y*+(z—RP<R%.

U zadacima 3552 — 3556 izratunati date integrale prelazeti na cilindri¢ne

- ili sferne koordinate.

R Rjesenja
3582 [dx [ dy[d:. ’

0 _Yi—»
3547, f dz
2 V&—x . 0

3583, [dx [ dy[z/ ¥+ )de
H 0 °

R
de ff'(pcosv, psing, z)pdp.
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. - —x —xi— 3548 de d , P sin Q. .
2554, fdx f & f (49 2d. [' 6[ P Péff(?cos? p sin @. z)dz |
-R  _ymi—z ] i
( Viee Vice-p _ 3 7 =
3555.fdx f dy f V‘;Ty?_"_‘zzdz_ 3549. fsin 040 f dqa‘f f(p cos @ sin 0, p sin @ sin-0 p cos 6) P* dp.
: H ° 0 0 [ SRR
3556. [ [[ G2+ y?) dxdydz. gde je oblast g e VRS
g | 3550, f de [ ede [ fcose, psing, 2)dz.
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' dxdydz
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